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Sean

» N ={1,...,n} conjunto de jugadores.
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Sean
» N ={1,...,n} conjunto de jugadores.

» m e RN donde m; + 1 es el niimero de niveles de participacién del
jugador i.
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» N ={1,...,n} conjunto de jugadores.

» m e RN donde m; + 1 es el niimero de niveles de participacién del
jugador i.
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Notacién y definiciones

Sean
» N ={1,...,n} conjunto de jugadores.
» m e RN donde m; + 1 es el niimero de niveles de participacién del
jugador i.
» M; =1{0,...,m;} conjunto de niveles de actividad del jugador i.

» M= M; x...x M, coaliciones.

» m=(my,...,my,) gran coalicién.
> M;’_: M,\{O}
» M+t = M\{0}.
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Notacién y definiciones

Sean
» N ={1,...,n} conjunto de jugadores.
» m e RN donde m; + 1 es el niimero de niveles de participacién del
jugador i.
» M; =1{0,...,m;} conjunto de niveles de actividad del jugador i.
» M= M; x...x M, coaliciones.
» m=(my,...,m,) gran coalicién.
» M" = M\{0}.
» M+t = M\{0}.

» funcién caracteristica v : M — R tal que v(0) = 0.
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Notacién y definiciones

Definicién
Un juego de elecciones miltiples es una terna (N, m,v) donde N es un
conjunto de jugadores, m € NV y v: M — R tal que v(0) = 0.
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Notacién y definiciones

Sean

» MCN conjunto de juegos de eleccién miiltiple.
> P={(i,j)li €N, j€ M}

» x: P — R ‘“vector de pagos”, donde x; denota el incremento del
pago del jugador i al cambiar su nivel de actividad de j — 1 a j. R”
conjunto de vectores de pago.
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Notacién y definiciones

Sean

» MCN conjunto de juegos de eleccién miiltiple.
> P={(i,j)li €N, j€ M}

» x: P — R ‘“vector de pagos”, donde x; denota el incremento del
pago del jugador i al cambiar su nivel de actividad de j — 1 a j. R”
conjunto de vectores de pago.

> x(s) =D icn 7:1Xij
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» Definicién
Un juego v € MCN se llama simple si y sélo si v(s) € {0,1} para todo
se Mt yv(m)=1.

» Definicién
Un juego v € MCN se dice cero-normalizado si ningun jugador puede
ganar algo jugando solo, es decir, v(je') =0 paratodo i € Ny j € M,.
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Notacién y definiciones

» Definicién
Un juego v € MCN es aditivo si y sélo si v(s) = 3, v(sie’) para toda
se M.

» Definicién
Dado un juego v € MCN, su cero-normalizacién es el juego vo = v — a,
donde a es el juego aditivo tal que a(je') = v(je').
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» Definicién
Un vector de pago x € R”, se dice

(a) eficiente si y sélo si x(m) = v(m).
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» Definicién
Un vector de pago x € R”, se dice
(a) eficiente si y sélo si x(m) = v(m).
(b) racional en incrementos de nivel si y sélo si
x;j > v(je') — v((j — 1)e') paratodo i€ Ny je M’
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Imputaciones

» Definicién
Un vector de pago x € R”, se dice
(a) eficiente si y sélo si x(m) = v(m).
(b) racional en incrementos de nivel si y sélo si
x;j > v(je') — v((j — 1)e') paratodo i€ Ny je M’

» Definicién
El conjunto de imputaciones /(v) de un juego v se define como el
conjunto de vectores de pago eficientes y racionales en incrementos de
nivel.
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» Definicién
El nicleo C(v) de un juego v se define como el conjunto de imputaciones
tales que x(s) > v(s), es decir,

C(v) = {x € I(v)|x(s) > v(s) para toda s € M}
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» Definicién
El nicleo C(v) de un juego v se define como el conjunto de imputaciones
tales que x(s) > v(s), es decir,

C(v) = {x € I(v)|x(s) > v(s) para toda s € M}
» Definicién

Sean x,y € I(v) y s € M. Se dird que y domina x via s si y sdlo si
y(s) < v(s)y yi > x para toda i € car(s).
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» Definicién
El nicleo C(v) de un juego v se define como el conjunto de imputaciones
tales que x(s) > v(s), es decir,

C(v) = {x € I(v)|x(s) > v(s) para toda s € M}

» Definicién
Sean x,y € I(v) y s € M. Se dird que y domina x via s si y sdlo si
y(s) < v(s)y yi > x para toda i € car(s).
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Notacién y definic Imputaciones
Conceptos de soluci Nucleo
V. Conjuntos estables

Nucleo

» Definicién
El nicleo C(v) de un juego v se define como el conjunto de imputaciones
tales que x(s) > v(s), es decir,

C(v) = {x € I(v)|x(s) > v(s) para toda s € M}

» Definicién
Sean x,y € I(v) y s € M. Se dird que y domina x via s si y sélo si
y(s) < v(s)y yi > x; para toda i € car(s).

» Definicién
El d-nticleo DC(v) de un juego v consiste de todas las imputaciones no
dominadas.
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» Teorema
Para todo v € MCV se tiene que C(v) C DC(v).

» Teorema
Para todo v € MCN con C(v) # @ se tiene que C(v) = DC(v).
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Notacién y definic Imputaciones
Conceptos de soluci Niicleo
V. Conjuntos estables

Nucleo

» Teorema
Para todo v € MCV se tiene que C(v) C DC(v).

» Teorema
Para todo v € MCN con C(v) # @ se tiene que C(v) = DC(v).

» Teorema
Para todo v € MCN se tiene que C(v) y DC(v) son convexos.
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» Definicién
Un conjunto K C /(v) se dice estable si y sélo si
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Conjuntos estables

» Definicién
Un conjunto K C /(v) se dice estable si y sélo si

(a) Six,y € K entonces x no domina a y.
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» Definicién
Un conjunto K C /(v) se dice estable si y sélo si

(a) Six,y € K entonces x no domina a y.
(b) Siy ¢ K entonces existe x € K tal que x domina a y.
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» Definicién
Un conjunto K C /(v) se dice estable si y sélo si

(a) Six,y € K entonces x no domina a y.
(b) Siy ¢ K entonces existe x € K tal que x domina a y.
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Conjuntos estables

» Definicién
Un conjunto K C I(v) se dice estable si y sélo si

(a) Six,y € K entonces x no domina a y.
(b) Siy ¢ K entonces existe x € K tal que x domina a y.

» Teorema
Se cumple que
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» Definicién
Un conjunto K C I(v) se dice estable si y sélo si

(a) Six,y € K entonces x no domina a y.
(b) Siy ¢ K entonces existe x € K tal que x domina a y.

» Teorema
Se cumple que

(a) Todo conjunto estable contiene al d-nticleo.
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Notacién y definic Imputaciones
Conceptos de soluci Nucleo
A Conjuntos estables

Conjuntos estables

» Definicién
Un conjunto K C I(v) se dice estable si y sélo si

(a) Six,y € K entonces x no domina a y.
(b) Siy ¢ K entonces existe x € K tal que x domina a y.

» Teorema
Se cumple que

(a) Todo conjunto estable contiene al d-nticleo.
(b) Si el d-niicleo es conjunto estable entonces es el dnico
conjunto estable.
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Derks y Peters (1993)
van den Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)
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Hsiao y Raghavan(1990)

mj
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Derks y Peters (1993)
van den Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)
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Notacién y defir es
Conceptos de solucién
Valores

Referencias

Derks y Peters (1993)
Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Hsiao y Raghavan(1990)

m;:mj

» Axioma
Dado (w(0),...,w(m)), si v es de la forma

_J c siy>x
viy) = { 0 de otra forma

entonces ¢; ».(v) es proporcional a w(x;).
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van den Nouweland (1993)
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Derks y Peters (1993)
Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Hsiao y Raghavan(1990)

» Definicién
El vector x* € M es un portador (carrier) de v si v(x* A x) = v(x) para
todo x € M.
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Derks y Peters (I'J()’j

Klijn, Slikker y Z arzuelo (1999)

Hsiao y Raghavan(1990)

» Definicién
El vector x* € M es un portador (carrier) de v si v(x* A x) = v(x) para
todo x € M.
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Neracdn ¥ defircore peters (199
ceptos Valores va Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Referencias

Hsiao y Raghavan(1990)

» Definicién
El vector x* € M es un portador (carrier) de v si v(x* A x) = v(x) para
todo x € M.

» Axioma .
Si x* es portador de v entonces Yy iy $7j(v) = v(m).
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Derks y Peters (1993)
van den Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Hsiao y Raghavan(1990)

» Definicién
El vector x* € M es un portador (carrier) de v si v(x* A x) = v(x) para
todo x € M.

» Axioma .
Si x* es portador de v entonces Yy iy $7j(v) = v(m).
>
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Notacion y definiciones Derks y Peters (1993)
Conceptos de ucion o
Valoan Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Referencias

Hsiao y Raghavan(1990)

» Definicién
El vector x* € M es un portador (carrier) de v si v(x* A x) = v(x) para
todo x € M.

» Axioma .
Si x* es portador de v entonces ) .y Zj:l ¢ij(v) = v(m).

» Axioma
Aditividad
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Notacion y definiciones Derks y Peters (1993)
Conceptos de ucion o
Valoan Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Referencias

Hsiao y Raghavan(1990)

» Definicién
El vector x* € M es un portador (carrier) de v si v(x* A x) = v(x) para
todo x € M.

» Axioma .
Si x* es portador de v entonces ) .y Zj:l ¢ij(v) = v(m).

» Axioma
Aditividad
S
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Notacién y definiciones
Conceptos de soluci

Valores

Referencias

Peters (1993)
va Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Hsiao y Raghavan(1990)

| 2

Definicién
El vector x* € M es un portador (carrier) de v si v(x* A x) = v(x) para
todo x € M.

» Axioma .
Si x* es portador de v entonces ),y j;l ¢ij(v) = v(m).

» Axioma
Aditividad

» Axioma

Dado x° € M, sea v(x) = 0 siempre que x # x°, entonces ¢; x(v) =0
para todo k < x°, y todo i € N.
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Conceptos de erks y Peter

n
van de

Valores Kliin

Referencias un,

Hsiao y Raghavan(1990)

Teorema
Existe una tnica ¢ que satisface los cuatro axiomas anteriores. Ademads,

e w(x)
(b_] i V) Z Z Z ( 1) Z,;:l W(Xr) + ZrET [W(Xr + 1) — W(X,

k=1 xj=k,x#0,xeM | TCM;(x)

x(v(x) = v(x — &)).
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ancisco Sanchez Sanchez

Derks y Peters (1993)
van den Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)
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Referencias

Derks y Peters (1993)
van den Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Derks y Peters (1993)

» Definicidn
Juegos de minimo esfuerzo,

1 sit;>s;paratodaie N
0 de otra forma
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Referencias

Derks y Peters (1993)
van den Nouweland (1993)
Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

Derks y Peters (1993)

» Definicidn
Juegos de minimo esfuerzo,
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ZieN Jr‘n:'1 pij(v) = v(m)

Axioma

Monotonia fuerte

Para todo v, w € MC tales que v(s) — v(t) > w(s) — w(t) con s; = j,
ti=j—1yty=sk para k # i, se tiene que

pii(v) = pij(w).
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» Definicién
Jj € M;" es un nivel vetador si v(s) = 0 para todo s € M tal que s; < j.

» Axioma
Nivel vetador

‘1‘91'1]1(\/) = Spizjz(v)
para todo par de niveles vetador j1 € M;" y j € M.
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Jj € M;" es un nivel vetador si v(s) = 0 para todo s € M tal que s; < j.

» Axioma
Nivel vetador
Sofljl(v) = Spizjz(v)
para todo par de niveles vetador j; € /\/I,Jlr Y € /\/I,.;r .
» Teorema

Una solucion ¢ satisface eficiencia, monotonia fuerte y nivel vetador si y
sélo si p = ©.
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Klijn, Slikker y Zarzuelo (1999)

» Definicién
Jj € M;" es un nivel nulo si v(s) = 0 para todo s € M tal que s; < j.
» Teorema

Una solucion ¢ satisface eficiencia, aditividad, nivel vetador y nulidad si y
sélo si p = ©.
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